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Aufgabe 1
Zeigen Sie fiir die folgenden Formeln jeweils, ob sie giiltig, unerfiillbar, oder erfiillbar, aber
nicht giiltig sind.

(a) Fo=VaIy(P(z) = P(y))
(b) Fy =Va(R(z,y) A f(z) = y)
(¢) F. = VzR(z,x) ANVxVy(x #y — S(z,y)) ANVaVy(S(z,y) — R(x,y)) A —R(a,b))

Aufgabe 2
Zeigen Sie, dass folgende Formeln erfiillbar, aber nicht giiltig sind.

(a) Fo:=Vydz f(z) =y
(b) Fy:=Vavy(f(z) = f(y) =z =y)
(c) Fe:= (FyVa f(x) = g(x,y) A 3z f(z) # g(z, 7))

Aufgabe 3
Zeigen Sie folgende Behauptungen fiir beliebige Formeln F' und G:

(a) Jz(F AG) = (JzF A J2G)
(b

(c
(d

) Vo(F — G) | (Vo F — VzQ)
) (BxFV3zxG) =3x(FVG)
) (FxF A JxG) # Fx(F AG)

Aufgabe 4 )
Geben Sie fiir die folgende Formel zunéchst eine zu ihr dquivalente BPF an. Uberfiithren
Sie diese anschlielend in Skolemform.

F = <Vm§|y(R(w,y) — 3rR(r, f(y, 2))) AVa—=3z(P(2) /\VwR(x,w)))

Aufgabe 5
Uberfiihren Sie die folgenden Formeln jeweils in eine erfiillbarkeitsdquivalente Aussage in
Klauselform, indem Sie wie auf Folie 348 beschrieben vorgehen:

(a) Fo = (Vy(VzR(z) = Q(y, 2)) AV P(z))

(b) By =V2(3y~(R(y) vV VeR(x)) VVrQ(z,w))



