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Ubungsblatt 8

Aufgabe 1. Sind die folgenden pradikatenlogischen Formeln erfiillbar, un-
erfiillbar oder giiltig? Geben Sie ein Modell an, falls die Formel erfiillbar ist.
Begriinden Sie Thre Antwort im Falle der Giiltigkeit / Unerfiillbarkeit.

a) Vz3y(P(z) — P(y))

)
b) Va(R(z,y) A f(z) = y)
c) FzP(f(z, g(2))) NVa=P(f(z, 7))
d) JyVaR(z,y) — YaIyR(z, y)

)

)

e) Yydo(f(z) = y) Azy(z # y A f(z) = f(y))

f VxR((x x)) AVzVy(x # y — S(z,y)) A VaVy(S(z,y) — R(z,y)) A
—R(z,y

g) Vz(f(9(z)) = x) A Jz(g(f(z)) # =)

Aufgabe 2. Sei G eine priadikatenlogische Formel, in der x nicht als freie
Variable vorkommt. Zeigen Sie, dass dann fiir jede Struktur .4 und jedes d
im Universum gilt, dass A(G) = Ap/q(G).

Aufgabe 3. Seien F', GG beliebige préadikatenlogische Formeln. Beweisen oder
widerlegen Sie die folgenden Aussagen:

a) JzF Vv 32G = 3z(F V Q)
b) JzF A J2G = Jz(F A G)

Aufgabe 4. Gegeben sei die folgende Formel
F= Hx((EIyR(x, y)) — IrR(r, (v, z))) AVz-3z(P(2) AVwR(z, w)).

a) Berechnen Sie eine Formel G in BPF, die zu F' dquivalent ist.

b) Berechnen Sie eine Skolemform von G.



